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A. Construcao da simulagao Monte-Carlo

Considere o modelo VAR(3) :

Y = A1y + Asyro + Asyps + €4

com parametros:

1 1 1

ayp Qg Qg
_ 1 1 1
A= A1 Qg Qo9

1 1 1
a3y Gzg 039

2 2 2
ayp aip aig

_ 2 2
Ay = A1 Gy Qo9

2 2
a3y G3g d3g

Vetor de cointegracao (3 =

Vetor co-caracteristico [ =

Matriz de ajustamento « =

3 3
ar; Qyg

and A3 = | a3, a,
3 3

Qs Qsg

S
Par
Ps1
511 512
521 522
331 532
ar

Q91

31

61

ais
Qo9

asg

O coeficiente do termo de longo-prazo é definido por a8’ = (A; + Ay +
Az — I3). A representacao VECM é dada por:

Ay = af'yi1 — (As + A3) Ay — A3Ay o + &4

(-2)

Ao considerar as restricoes de cointegragao, a equagao (-2) pode ser

escrita como VAR(1)

G=F & 1+
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Ay, —(As + A3)  —A3
onde = | Ay |, F = I 0 0 e
B'y: —B(A2+ A3) —f'A3 fa+l
&t
v = 0
B'es

1) Restrigbes de curto-prazo (WF)

Sejam ~G = _[R21K~+ }?31], K = [(Rs2 — Rs1)/(Ra — Ra)],
Rj1 = Bj1/Bi1, Rjs = Bja/Br2 (1 =2,3) e S = p11G + Bo1 K + (31
(1) [A3 =0==>

_ 3 3 3

A3 = | —Ka3, —Kaj, —Ka3,
3 3 3

—as; —a3o —Q33

(’Ll) /BI(AQ + Ag) =0==> ﬁ,Az =0

2 2 2
— — 2 2 2
==> Ay = | —Ka3; —Kaj, —Ka3,

—a3; —aj, —aj,
2) Restricoes de longo-prazo (Cointegracao)
(iv) B'(A2+ A3) = [—(a3, +a3,)S — (a3, +a3,)S — (af; +ai;)S]

e BA3=[—a};S —alS —als]

(v) fla+1= [ B Bar B3 ] g | +1=Bnan + Baag +

Bs1031 + 1

Portanto, ao considerar as restricoes de longo-prazo e curto-prazo, a

matriz associada F' é representada por:

—(As + A3)  —A3
F = I3 0 0 =
—ﬂ(Az + Ag) —ﬂ,Ag ﬂ’a +1
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com b= fa+1=pna + Parog + Bz + 1

3) Restricoes de estacionariedade em covariancia

A equacao (-3) é estaciondria em covariancia se todos os autovalores da
matriz F' encontram-se dentro do circulo unitario. Portanto, os autovalores da

matriz F' representam um nimero A tal que:

|F — \I;| = 0 (-4)

A solucao de (-4) é:
AN+ QXN+ 0N + U =0 (-5)

en que os parametros Q, ©, e ¥ sao: Q = G(a?, + a3,) + K(a3, +
a3) + a3y + a3z — b, © = Ga3 + Kaj, — (af; + aj3)b — Gb(a3, + a3;) —
Kb(a3; + a3y) + asS(a3; + a3s) + Sani (a3, + a3y) + San (a3, + a3y) + ais e
U = —aj;b— Ga3 b— Kadyb+ as1a335 + a3, Sany + a3y Sy ; as primeiras quatro
raizes sao Ay = Ay = A3 = Ay = 0. Calculam-se as matrizes de coeficientes A,
Ay e Az, bem como as raizes (A5, Ag € A7) e os parametros livres. Assim, temos

trés raizes satisfazendo a equacao (-5)

MN+ON+ON+T =0

para s, a equagao: AS+QA2+ON4+T =0 oo Eql
para \g, a equagao: A\g+QAZ+ON+T =0 i Eq2
para A7, a equagao: A2 +QA24+ON+U =0 oo Eq3

Resolvendo Fql, Eq2 e Eq3 temos: 2 = — A7 —Xg— X5, © = Mg A7+ Ag A5+

AsA7 e U = — A5\ \7. [gualando estes parametros com as relagoes acima, temos:

[ —G(a3, +a3)) —Glagy +aly) —Glag; +af) —Gaj, —Galy —Galy an
—K(a3 +a3) —G(a3, +ad) —Glai; +al;) —Kaj —Kal, —Kaj; an
—(a5, +a3) —Glafy +a3p) —(az+ajy) —a3  —al,  —ay as

1 0 0 0 0 0 0

0 1 0 0 0 0 0

0 0 1 0 0 0 0

| (a3 +a3)S  —(al +a3)S —(af; +a3)S —a3 S —apS —aiS b
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a3, = —(—Kady — KaZyb + a1 SaZy — XA — N6 — AT — aZ,h — AIASAT +
b— /\5)\7 — )\5>\6 — CL§3 + SCL%ZOéQl — )\5)/(50411 -G - Gb)

a3y = (—S*Nag1as; — BPA'G — NSGV? +bA"Say; + A5Say b —al Say G+
@.S%02, — GadbSan — NGB + XSaub — AMAaySG — A \ay SG —
S2aNag, — S2apMlas; + SAGbas; + Sasz A6Gh — MANNG + MNNGh +
MATGh + NXGb — SGVasz; + S?apibaz; — S*ajasiai, + S*a2a3,G +
SG?a3 a3 + Sayaib + GV — Sapb? — S*a; Kai,as — S?a031Ga3; +
S%a2, 001 Gazy — Sazy 0 Gb+Sas  G2a3 b—Sasz1a2,Gb+Say K a3,b+S A Gbag, —
M3 SG — NAT N3 SG + MSATASSay)/(San Kaz, — KGasy + bGag, —
Ka3Gb — Sajiag + Gag) /S

@b, = —(KBG — NGRK + San KNN + KbA\TSay, — KNG —
S2a01 ANy + NGBS g + Sag N'Gb — NGV K + MSay Kb — \6S2%a a1 +
NGbSay; + NSap Kb — NS%aq109; — N'A8Sag1G + KOG + Kb NG +
KbVXNG — NNSKGN — S%aja9Ka2, + S?anaab — S%aqjamai;, +
S?2a2,a2,G — Say Kb* + Sag G?a3, — Sag GV + S?a3, Ko, — S?aq1001Ga3, +
S2ap1a2,Gazy + Sap K 2ba2, + Saq Kba2, — Sapa3, KG — Say KbGay, —
SKba2,Gaz + SanG?a3 b — Sag MNG — Sag ANG — Sag Ka2,Gb —
San AN NG) /(San Kaz — KGas; + bGasy — KazGb — Saqjag + Gawy) /S

Foram calculados os elementos das matrizes de parametros a3, aj,e a3
fixando o conjunto de autovalores A\ = Ay = A3 = Ay = 0 e sorteando de forma
independente de uma distribuigao uniforme (—0.9;0.9) os valores a3, a3,, a3,
As, A¢ € A7. Assim, os elementos das matrizes A;, Ay e A3 sao gerados, de
forma a construir os processos geradores de dados do modelo VAR(3) sujeito

as restricoes de cointegracao e do tipo WF.
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