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Graduação: Matemática-Universidade Federal Fluminenense
(1999-2003).
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Ao CNPq e à PUC-Rio, pelos aux́ılios concedidos.

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410403/CA



Resumo

Jorge, Danielle de Rezende; Dı́az, Lorenzo J.. Frações cont́ınuas:
propriedades ergódicas e de aproximação. Rio de Janeiro,
2006. 126p. Dissertação de Mestrado — Departamento de Ma-
temática, Pontif́ıcia Universidade Católica do Rio de Janeiro.

Neste trabalho apresentaremos a teoria de frações cont́ınuas enfatizando a

interação entre a teoria de números (expansões de números, aproximações

diofantinas e boas aproximações) e a teoria ergódica.

Estudaremos a transformação de Gauss e construiremos uma medida

ergódica desta transformação. Usando o Teorema Ergódico de Birkhoff ob-

teremos resultados sobre a expansão em frações cont́ınuas de quase todo

número real em [0, 1). Obteremos propriedades sobre a aproximação de

números reais por racionais, sobre a freqüência com que aparecem deter-

minados números na expansão em frações cont́ınuas, etc.

Estudaremos também o shift de Bernoulli e sua relação com a transformação

de Gauss. Finalmente, calcularemos a entropia desta transformação.

Palavras–chave
Aproximação diofantina. Convergentes e Quocientes. Frações

cont́ınuas. Ergodicidade. Entropia. Teorema Ergódico de Birkhoff.

Transformação de Gauss. Transitividade.
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Abstract

Jorge, Danielle de Rezende; Dı́az, Lorenzo J.. Continued fracti-
ons: ergodic and approximation properties. Rio de Janeiro,
2006. 126p. MsC Thesis — Department of Matemática, Pontif́ıcia
Universidade Católica do Rio de Janeiro.

We study the theory of continued fractions emphasizing the interaction

between theory of numbers (expansion of numbers, diophantine approxima-

tions, best approximations) and ergodic theory.

We study the Gauss transformation and construct its ergodic measure.

Using the Birkhoff Ergodic Theorem we obtain results about the expansion

in continued fractions of almost every real number in [0, 1). We obtain

properties about the approximation of real numbers by rational ones, the

frequency of digits in the expansion by continued fractions, etc.

We also study the Bernoulli shift and its relation with the Gauss map.

Finally, we calculate the entropy of such a transformation.

Keywords
Diophantine approximation. Convergents and Quotients. Continued

fractions. Ergodicity. Entropy. Birkhoff Ergodic Theorem. Gauss map.

Transitivity.
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