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Abstract

This thesis deals with the philosophical basis behind
Wittgenstein’s proposals in the philosophy of mathematics. We try to
show that there is a semantic core from which these proposals are
derived: the idea that the meaning of a sentence should be taken to be its
truth conditions. We sort out this insight from its inception in Frege
through the Tractatus all the way to the last phase of Wittgenstein’s
thought. In our last two chapters we discuss the changes this approach
went through in this last phase of the philosopher’s thought in relation to
the idea of “triangularization” of the underlying semantics. We then deal
in some detail with Wittgenstein’s proposed interpretation of some types
of elementary mathematical propositions, especially arithmetical
propositions.

Resumo

O objetivo dessa tese é expor a base filosofica por tras das
propostas de Wittgenstein para a filosofia da matematica. Procuramos
mostrar que ha um nticleo semantico das quais essas propostas sao
derivadas: a idéia de que o significado de uma sentenga deveria ser
tomado como sendo suas condi¢des de verdade. Procuramos acompanhar
esse insight desde seu aparecimento em Frege, depois no Tractatus até a
ultima fase do pensamento de Wittgenstein. Em nossos dois ultimos
capitulos discutimos as mudangas que essa abordagem sofreu nessa
ultima fase do pensamento do filésofo em conexao com a idéia de
“triangularizacdo” da semantica subjacente. Tratamos em com algum
nivel de detalhamento as interpretagdes propostas por Wittgenstein de
alguns tipos de proposicdes matematicas elementares, especialmente
proposicdes aritméticas.
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Introducao Geral

«..temos de encontrar alguma maneira neutra de
formularmos as concepgdes de significados rivais de forma
a sermos capazes de discutir seus méritos sem prejulgar o

1
assunto em favor de um ou de outro.»

«O 1impasse ¢ particularmente frustrante porque
aparentemente nao ha um ponto de vista comum a partir do

qual avaliar e julgar o assunto.»”

H4 um agudo desconforto intelectual que atinge o proprio nucleo de nossa
racionalidade: a matematica. Nao estamos nos referindo simplesmente ao inusitado da
ocorréncia de um cisma naquela que deveria ser a mais exata das ciéncias, a sua extravagante
divisdo em seitas oponentes. O desconforto atinge todas essas facc¢des, todas as tentativas de
solucdo até agora propostas. A dificuldade ndo envolve propriamente desacordo sobre os
métodos de demonstracio e de calculo usados no interior da matematica.’ Uma notavel
aparéncia de concordancia reina ali.* O desconforto surge, em todo o seu intenso rigor, quando
procuramos pensar sobre a significacdo mais ampla dos resultados obtidos, a racionalidade por
tras de nossos principios de prova, enfim, o lugar ocupado pela matematica em relagao ao resto

de nossos conhecimentos.

O objetivo dessa tese ¢ apresentar, da maneira a mais clara e direta que conseguirmos,
uma proposta de solugdo para aquelas dificuldades. Essa proposta ¢ resultado de um imenso

esforgo, feito pelo filésofo Ludwig Wittgenstein ao longo de toda uma vida, visando sempre

Dummett, M., The logical basis of metaphysics 1993. Pg. 17. Todas as tradugdes de textos em inglés sdo de nossa autoria.
SHAPIRO, S. Foundations without Foundationalism: A case for second-order logic.1999. Pg. ix, pg. 197
Pelo menos dentro de cada escola.

B W N =

Stewart Shapiro comenta esta aparente tranquilidade: «Ha uma concordancia quase universal entre aos matematicos de hoje em dia sobre a
pratica da matematica informal e sobre o uso do discurso informal. Com a excecdo dos construtivistas, ndo ha nenhuma discordancia geral e
sistematica sobre exemplos de demonstragdes corretas, pelo menos ndo no momento. No maximo, ha alguma rusga ocasional. SHAPIRO, S.
Foundations without Foundationalism: A case for second-order logic. 1999 Pg. ix, pg. 210
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uma elucidagdo completa daquelas dificuldades. Uma das teses que procuraremos defender ao
longo desse trabalho ¢ exatamente o quanto esse projeto de elucidacao do estatuto filoséfico da
logica e da matemadtica esta na raiz de boa parte da obra filoséfica daquele pensador. Neste
trabalho, adotaremos um ponto de vista geral bastante ousado sobre a obra de Wittgenstein.
Nossa tese sera a de que podemos ver toda a filosofia daquele autor como interessada
centralmente em duas nog¢des fundamentais, as nogdes de possibilidade e de sentido, e na

maneira correta como devemos conceber as relagdes entre elas.

Geralmente associamos a obra de Wittgenstein a uma discussdo muito elaborada da
nog¢ao de sentido. O que so recentemente tem sido percebido e convenientemente explorado’,
no entanto, ¢ a extraordinaria importancia que a nogdo de possibilidade também tem na obra
daquele autor. N3o nos parece exagero encarar a obra de Wittgenstein como a grande
discussao contemporanea sobre as nocdes modais aléticas, pelo menos quando essas sdo
tomadas desde um ponto de vista estritamente filos6fico. Como veremos em detalhes no curso
desta investigacdo, desde seus primeiros trabalhos, Wittgenstein traz uma certa intui¢do, central
a sua filosofia, sobre como deveriamos corretamente encarar as relagdes entre sentido ¢
possibilidade. Essa intui¢do inicial, aceita pelo filosofo durante toda a sua vida, desempenha o
papel de um principio norteador para totalidade de sua obra. Mais do que isto, tentaremos
mostrar como esse ‘“‘principio norteador” estabelece mesmo uma espécie de nuacleo de
identidade para a filosofia de Wittgenstein, um fio condutor geral para seu pensamento, do

Tractatus Logico-Philosophicus as investigagoes Filosoficas.

Nossa investigacdo estara dividida em trés etapas principais. No primeiro capitulo,
ainda de caréter introdutério, ofereceremos um rapido apanhado das dificuldades que
mencionamos acima envolvendo nosso entendimento filos6fico da matematica e de alguns de
seus resultados mais recentes. Ja nesta etapa inicial adotaremos como guia de nossa discussao,
quatro conceitos fundamentais que nos acompanhardo durante todo o desenrolar de nossa tese,

os conceitos de : “concebilidade”, “exprimibilidade”, “possibilidade real” e “possibilidade

> Poderiamos mencionar aqui, principalmente, o recente volume dedicado ao Tractatus Logico-Philosophicus: Bradley, R. The Nature of all
Being. 1992. Ver cap 2.
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logica”. Nessa primeira etapa, propositalmente evitaremos qualquer referéncia a obra de
Wittgenstein. Nosso intuito € encararmos essas dificuldades ainda da maneira como elas se
apresentam quando vistas de fora do contexto daquela filosofia, i.e., tal qual ela aparece na

literatura corrente sobre filosofia da 16gica e da matematica atuais.

A segunda etapa de nossa investigacao tratard, ja no interior da obra de Wittgenstein, da
semantica baseada na conex@o entre as nogdes de “sentido” e “possibilidade” (na versdo em
que ela aparece nos Tractatus Logico-Philosophicus). Procuraremos contrastar aquela
abordagem semantica com duas outras abordagens mais tradicionais, o composicionalismo € o
mentalismo. O climax de nossa discussao se dard com o diagnostico de um impasse envolvendo
a proposta de Wittgenstein: sua quase total inabilidade em oferecer uma elucidacdo para o

contetido semantico das proposi¢des necessarias.

Na terceira e ultima etapa de nossa investigagdo (envolvendo o terceiro e quarto
capitulo de nosso trabalho), entraremos finalmente na fase madura do pensamento de
Wittgenstein. Nosso foco de interesse serd a nova solugdo que o filésofo apresenta para o
conteudo semantico das proposi¢des necessarias: o novo conceito de “regra de sentido”
proposto pelo autor. Procuraremos comentar, em algum detalhe, as solugdes que o filésofo
propde para a interpretagdo de certas proposi¢des matematicas elementares. Dedicaremos
especial atencdo ao seu tratamento da idéia de “operacdo matematica” no contexto de
proposicdes da aritmética elementar. No seguimento final de nosso trabalho, discutiremos
rapidamente certas conexdes entre a nocao wittgensteineana de “regra” e certos elementos da
filosofia de Willard Van Orman Quine. Por fim, procuraremos indicar a importancia que o
conceito de “regra” tem para a filosofia de Wittgenstein como um todo, especialmente em

relacdo ao que chamamos de “virada atributiva” de suas concepgdes semanticas.

Antes de encerrarmos essa introducdo geral, uma palavra sobre a metodologia por nés
empregada nessas investigagdes. Nossa abordagem nunca foi propriamente a de “exegeta”;
nosso objetivo nunca foi o de oferecermos um registro completo e exaustivo de cada inflexdo

do pensamento de Wittgenstein, mesmo em relacao especificamente aos temas tratados por nos.


DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 9715762/CA


PUC-RiIo - Certificagéo Digital N° 9715762/CA

| Introdugdo Geral 6

Nosso intuito foi sempre o de delinear da forma mais clara e direta possivel o que nos parece
ser a proposta filosofica do autor. Assim, nao hesitamos mesmo, quando nos pareceu
necessario, em recorrermos a uma certa “reconstrucao” de alguns exemplos e argumentos para

explicarmos algumas nuances de seu pensamento.

Procuramos apoiar, ¢ claro, esses voos exegéticos mais ousados com referéncias
textuais de apoio (que julgamos suficientes). Estamos cientes, no entanto, que muitas vezes o
material textual a nossa disposi¢ao suporta mais de uma interpretacdo, € que, essas mesmas
passagens, nas maos de outros autores, t€ém servido de apoio a interpretacdes muito diferentes
das nossas. Procuramos reduzir ao minimo, no entanto, a polémica com outros comentaristas.
Nos pareceu mais sensato concentrarmos nossos esfor¢os diretamente na tarefa de tornar clara e

coerente nossa proposta interpretativa.

Estamos convencidos da grande relevancia das solugdes de Wittgenstein, mesmo para
temas bem atuais da discussdo filosofica, como as dificuldades envolvendo a nogdo de
“modelo” e “computabilidade” na filosofia da matematica e as disputas em torno das
abordagens “holista”, “molecularista” e “atomista” em semantica. Por outro lado, vemos com
tristeza que, talvez devido ao estagio ainda incipiente de entendimento daquelas propostas,
muitas vezes o formidavel esforco daquele autor no sentido de compor uma concepgao

filosofica ampla, estruturada e coerente permanece melancolicamente isolado e incomunicéavel.
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