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6 Generalizacdo das formulas

Foram demonstradas, de diferentes maneiras, as quatro formulas: Seno da soma,
seno da diferenga, cosseno da soma e cosseno da diferenca de angulos.

A ltima demonstracdo da secdo anterior € valida para quaisquer nimeros reais. E
conforme mencionado anteriormente, demonstrada uma das férmulas de adicao de
arcos, as outras sdo facilmente obtidas através de manipulacées algébricas. Diante
disso, obteremos as demais formulas a partir do cosseno da soma de dois arcos e
com a mesma validade, isto é, validas para todos os nimeros reais . Assim,

obteremos a generalizacdo das formulas. Séo elas:

6.1 “Cosseno da diferenga”

Cabe aqui observar que, para determinarmos a formula do cosseno da diferenca de
arcos, basta tomarmos b <0 e aplicarmos a formula do cosseno da soma de arcos.

Assim, temos:

cos(a—b) = cos[a+(—b)] = cosa.cos(~b)—sena.sen(-b) =

= cosa.cosh —sena(—senb)
Entdo:  cos(a—b)=cosa.cosb+sena.senb

De posse das duas formulas: Cosseno da soma e da diferenca de arcos, obtemos

as demais como consequéncia.

6.2 “Seno da soma”

sen(a+b)= cos{% —(a+ b)} = COSK% - a) - b} =

T v/
= cos(z - a}cos b+ sen(E - a).sen b

Entdo:  sen(a+b)=sena.cosh+senb.cosa
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6.3 “Seno da diferenca”

sen(a—b)=sen[a+(—b)]=sena.cos(—b)+sen(-b).cosa =
= sena.cosb + (—senb).cosa

Entdo:  sen(a—b)=sena.cosb—senb.cosa
6.4 “Tangente da soma”

sen(a+b) sena.cosb+senb.cosa
cos(a+b) cosa.cosh—senasenb

tg(a+b)=

sena.cosb +senh.cosa

_ cosa.cosh
cosa.cosh —sena.senb

cosa.cosh

sena.cosb senh.cosa

_ cosa.cosb | cosa.cosb
cosa.cosb ~ sena.senb

cosa.cosh cosa.cosh

tga+tgb

Entdo: tg(a+b)= I tgatgh

P ;2 . 2 T T T
Esta formula so6 é aplicavel se: a¢§+k7r, b¢§+k7z e a+b+—+kr

6.5 “Tangente da diferenca”

tga . tg(~b)
tg(a—b)=t —b)]=t
g(a-b)=tgla+(-b)] 9 tga . tg(_D)
Entfo: tg(a—b)= _toa.tgb_
l1-tga . tgb

Esta formula é aplicavel se: a¢%+k7z, b¢%+k7z e a—b¢%+k7z
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