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Resumo

Lorio, Marcelo Nascimento; Craizer, Marcos. Aproximacfes de numeros
reais por nimeros racionais: Por que as convergentes de fracGes continuas
fornecem as melhores aproximacdes? Rio de Janeiro, 2014. 61p. Dissertacao
de Mestrado — Departamento de Matematica, Pontificia Universidade Catélica
do Rio de Janeiro.

FracGes Continuas sdo representacfes de numeros reais que independem da
base de numeracdo escolhida. Quando se trata de aproximar nUmeros reais por
fracdes, a escolha da base dez oculta, frequentemente, aproximacGes mais
eficientes do que as exibe. Integrar conceitos de aproximacfes de ndmeros reais
por fragdes continuas com aspectos geométricos traz ao assunto uma abordagem
diferenciada e bastante esclarecedora. O algoritmo de Euclides, por exemplo, ao
ganhar significado geométrico, se torna um poderoso argumento para a
visualizacdo dessas aproximacoes. Os teoremas de Dirichlet, de Hurwitz-Markov
e de Lagrange comprovam, definitivamente, que as melhores aproximagoes de
nameros reais veem das fracdes continuas, estimando seus erros com elegancia

técnica matematica incontestavel.

Palavras-Chave

Fracbes Continuas; aproximacdes; convergentes; visualizacbes geometricas;
algoritmo de Euclides.
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Abstract

Lorio, Marcelo Nascimento; Craizer, Marcos (Advisor). Approximations
of real numbers by rational numbers: why the continued fractions
converging provide the best approximations? Rio de Janeiro, 2014.
61 p. Msc. Dissertation — Departamento de Matematica, Pontificia
Universidade Catolica do Rio de Janeiro.

Continued fractions are representations of real numbers that are
independent of the choice of the numerical basis. The choice of basis ten
frequently hides more than shows efficient approximations of real numbers by
rational ones. Integrating approximations of real numbers by continued fractions
with geometrical interpretations clarify the subject. The study of geometrical
aspects of Euclid’s algorithm, for example, is a powerful method for the
visualization of continued fractions approximations. Theorems of Dirichlet,
Hurwitz-Markov and Lagrange show that, definitely, the best approximations of
real numbers come from continued fractions, and the errors are estimated with

elegant mathematical technique.

Keywords

Continued Fractions; approximations; convergent; geometric Vviews;
Euclid's algorithm.
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