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1.
Introducéo

E provavel que nunca tenhamos raz&o acerca das@psemovimentadas
por uma disciplina tdo complexa quanto a filosafeamatematica; mas, se nunca
podemos ter razdo, € melhor modificarmos de vezjeamdo nosso modo de
errar. A aplicacdo do julgamento de T. S. Eliot acercas destudos
shakespearianos ao estudo filosofico sobre a métenesclarece de imediato o
objetivo da dissertacdo que ora se inicia. Pretesed@vestigar, com efeito,
alguns desdobramentos da pergunta pela naturetmaatgeto que €, nos termos
de Frege, o mais proximo e, aparentemente, o nmajes de todas as ciéncias

matematicas: o numero.

A pesquisa referida a natureza numeérica consiituiclassico problema
filosofico no interior da fundamentacdo da matecaatDe fato, a existéncia de
teses ontolégicas e epistémicas sobre os numerds ger observada ja no
pensamento desenvolvido por Platdo e por Arist®tete antiguidade classica, e
até mesmo antes deles (como, por exemplo, na egitafgorica). Nao planejo,
contudo, apresentar uma colecdo de teorias a resjesta questao, nem planejo
considerar o periodo antigo da filosofia como o ®euco inicial. De modo que,
para os fins deste trabalho, considero a afirmdederege nas paginas iniciais de
seu livro Die Grundlagen der Arithmetik1884) como a origem de semelhante
imbroglio, no momento em que ele indaga se naa sefgonhoso o pouco

esclarecimento que os matematicos possuiriam aitesfeste objeto.

A resposta oferecida por Frege manifesta a compéeede que “uma

investigagcdo radical do conceito de numero deverapge resultar um tanto

nl

filoséfica. Essa tarefa € comum a matematica elogofia™. Assim, ela se

desenvolve através de seu projeto logicista (jagsto em suBegriffsschriff de

! FREGE 1974, p. 201.
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1879, e finalizado nos dois volumes de g8usndgesetze der Arithmetite 1893

e 1903), cujos conceitos centrais serdo tangergiadanterior da argumentacao
apresentada ao longo do primeiro capitulo e cugadam, a partir dos paradoxos
demonstrados por Bertrand Russell, impulsionarargirmento de especulacoes
com os mais distintos matizes. Como afirma Oswa&tiateaubriand, “surgem

assim uma versao renovada de Logicismo, formuladaipalmente por Russell,

varias versdes de Construtivismo formuladas pond2oé, Brouwer, Weyl e

outros, e uma importante versdo do Formalismo fadsupor Hilbert®.

Também se observa nestes diferentes programassdeige a concepgao
de que o dominio de estudo das ciéncias matemdl&asia se constituir como
um dominio primordialmente estrutural, e ndo olgjketBara os tedricos com tais
inclinacdes, as perguntas de Frege, tais como &oéga numero um? Ou: 0 que
significa o sinal 17 seriam completamente desprovidas de sentido ragitem
Afinal, nas palavras do eminente matematico fraht&si Poincaré, “néo sei se
fora da matematica faz-se possivel a concepcaondenmo independentemente
de suas relacbes com os outros; mas sei que istpassivel para os objetos da
matematica. Se alguém quiser isolar um termo [matien] e abstrai-lo de suas

relacdes com os outros, ndo somada[para ser concebidd}’

Isto significa que, para tal concepcéao, € impessicaracterizacdo de um
namero isolado, pois a existéncia do mesmo set@agicamente dependente de
um sistema no qual ele se encontra inserido. De¢alo que, caso se desejasse
falar de um ndmero natural, a caracterizacdo desistama de nameros naturais
seria necessaria, com 0 mesmo ocorrendo para sxlasitras especificacbes
numéricas. Neste panorama, pode-se observar guieraatizacdo dos numeros
naturais apresentada nos trabalhos de Richard Dedekde Giuseppe Peano
constituiu uma decisiva ilustracdo para tal prawe$3 desenvolvimento do

meétodo axiomatico, alids, permitiu a larga veicétaglesta orientacéo teorica,

2 CHATEAUBRIAND 2007, p. 11.

® FREGE 1974, p. 199.

* POINCAREapudSHAPIRO 1997, p. 154.

® Reproduzidos em EWALD 2005 e VAN HEIJENOORT (ELRB7.
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oferecendo, nas palavras de Nicholas Bourbaki,ofupda inteligibilidade das

mais diversas ciéncias matematfcas

A analise veiculada na presente dissertacdo @@ assim em torno
destes dois polos: ao mesmo tempo em que abracabtema formulado por
Frege em seuSrundlagenacerca da natureza numerica, lanca méao de coreepcd
gue privilegiam o conceito de estrutura em suagjysas (em detrimento do
conceito de objeto). Isto €, procurar-se-a invastigy problema da natureza do

namero a partir de elementos extraidos de teooiasiiclinacdes estruturalistas.

Para isso, esquadrinha-se no primeiro capituldigoado filésofo norte-
americano Paul Benacerraf, publicado em 1965. Regpel pelo largo impulso
recebido pelas pesquisas estruturalistas na seguatiale do século XX, como
atesta Arno Vier§ este artigo pospde-se a tese de doutorado pateéedida
alguns anos antes acerca do projeto logiclstgi¢ism, Some Consideratigns
intitula-se “What Numbers Could Not Be”. Almeja-sem semelhante exame
conceitual ndo apenas elucidar as criticas de Remd@o projeto logicista, mas
introduzir o arranjo teérico aqui proposto, o guakula o problema fregeano ao
desenvolvimento de um pensamento que privilegiagiam de estrutura em seu

interior.

Se a argumentacdo de Benacerraf ndo sustenta umsanpento
estruturalista de maneira firme, mas apresenta a@l®eema interessante algumas
insuficiéncias entrevistas na teoria fregeana, pese discutir no segundo
capitulo o desenvolvimento de uma teoria estruitealem suas minucias. De
fato, “em 1997, Stewart Shapiro publicou um lividitulado Philosophy of
Mathematics — structure and ontology qual pretendia articular a postura
estruturalista de uma forma bastante abrangerst@lyendo alguns dos problemas
mais sérios que envolvem tal concep8docAssim, na primeira metade do
capitulo, apresenta-se a perspectiva filosoficataadopor Shapiro (sortida de

inclinacdes platdnicas), para, na segunda metater; d investigacdo na maneira

® Esta afirmac&o encontra-se reproduzida em BOURBKHIS.
"Em VIERO 2003.
8 VIERO 2003, p. 16.
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pela qual os problemas ontoldgicos e semanticopaéele respondidos a partir

de tal perspectiva.

Por fim, ap0s a exposi¢do de seu pensamento, rSlepquestiona pelas
herancas conceituais que porventura seriam peveepdm seu trabalho. Fato que
o faz ressaltar alguns debates ocorridos entrec®@re Russell, bem como entre
Frege e Hilbert, antes de se dedicar as figuraPeldekind e de Bourbaki,
matematicos de principios teoricos intimamentediigamas cujas biografias nédo
poderiam ser mais dispares. De maneira que reparaoo terceiro capitulo uma
breve especulacédo historica em torno destes matesiaprocurando tambéem
aproxima-los da pesquisa empreendida por Benac&aah efeito, observam-se
ai os dois famosos ensaios de Dedekind — acercalhosros reais e acerca dos
nameros naturais —, bem como o artigo “L’Architeetwles Mathématiques”,

publicado por Bourbaki em 1948.

Configura-se, assim, ndo apenas o0 trajeto a serompelo por esta
pesquisa, como também o corpo bibliografico utlzaEm seu auxilio, foram
mobilizadas teses e dissertacBes de alguns progrdmagds-graduacdo, bem
como verbetes de dicionarios e de enciclopédiasdiicas. Todo o material
citado no escopo da dissertacdo encontra sua dexfiel@ncia bibliografica ao
final da mesma, embora uma parte das obras estdadante a pesquisa, que
ndo se encontram nem citadas nem referidas, temtabeiido diretamente para a
consolidagdo de meu aprendizado. De maneira exgagdbra, destaco os dois
volumes da obraogical Forms(2001 e 2005) publicados pelo professor Oswaldo
Chateaubriand, cuja influéncia sobre minha formag@w poderia ser mensurada

sob estes termos. Posto isto, passo a investigaggosta.
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