
  

 

 

 

Regina de Cassia Manso de Almeida 

 

 

 

Demonstrações em geometria plana 

em livros-texto no Brasil a partir do século XIX 

 

 

 

                             Tese de Doutorado 
 

                                                Tese  apresentada  ao  Programa  de  Pós-   
graduação em Educação do Departamento  
de Educação da PUC-Rio como parte dos 
requisitos parciais para obtenção do título 
de  Doutor  em Educação. 

 
 

 

Orientador: João Bosco Pitombeira Fernandes de Carvalho 

 

Co-orientador: Gert Schubring 

 

 

 

 

 

Rio de Janeiro 
Abril de 2008 

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410357/CB



 

 

 

Regina de Cassia Manso de Almeida 

Demonstrações em geometria plana  

em livros-texto no Brasil a partir do século XIX 

 

Tese apresentada   como   requisito   parcial 
Para obtenção do grau título de Doutor pelo 
Programa de Pós-Graduação em Educação 
do Departamento de Educação do  Centro 
de Teologia e Ciências Humanas da PUC-
Rio. Aprovada pela Comissão Examinadora 
abaixo assinada. 

Profª Gilda de La Rocque Palis  
Presidente 

Departamento de Educação - PUC-Rio 
 
 
 

Prof° João Bosco Pitombeira Fernandes de Carvalho 
Orientador 

Departamento de Educação - PUC-Rio 
 
 

Prof° Gert Schubring 
Co-orientador 

Universidade Bielefeld - Alemanha 
 
 
 

Profª Maria Laura Mouzinho Leite Lopes - Prof. Emérita 
                      Departamento de Matemática - UFRJ  

Prof° Victor Augusto Giraldo 
Departamento de Matemática -  UFRJ  

Prof° Celso Braga Wilmer 
Departamento de Comunicação - PUC-Rio  

Prof° Paulo Fernando Carneiro de Andrade             
Coordenador Setorial do Centro de Teologia e  

Ciências Humanas – PUC-Rio 

Rio de Janeiro, 29 de abril de 2008 

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410357/CB



 

 

Todos os direitos reservados. É  proibida a reprodução 
total ou parcial do trabalho sem autorização da 
Universidade, da autora e do orientador. 

 

 

                              Regina de Cassia Manso de Almeida 

 
Graduada em matemática pela Faculdade de    Filosofia 
de Itaperuna. Mestre em Educação pela PUC-Rio, 
professora de matemática no Colégio Técnico Agrícola 
Ildefonso Bastos Borges – UFF.  
 
 
 

                                                                                                                

                      Ficha Catalográfica 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                           

                                                                                                                 CDD: 370 

 

 

 

 

                                                                                                                                                   

                                                                                                        CDD: 370 

 

Manso Almeida, Regina de Cassia 

 

      Demonstrações em geometria plana em 

livros-texto no Brasil a partir do século XIX / Regina 

de Cássia Manso de Almeida ; orientador: João 

Bosco Pitombeira Fernandes de Carvalho ; co-

orientador: Gert Schubring. – 2008. 

      273 f. : il. ; 30 cm 

       

      Tese (Doutorado em Educação)–Pontifícia 

Universidade Católica do Rio de Janeiro, Rio de 

Janeiro, 2008. 

       Inclui bibliografia 

        

       1. Educação – Teses. 2. Demonstração. 3. 

Geometria. 4. Livro escolar. 5. Ensino-aprendizagem. 

6. História da matemática. I. Carvalho , João Bosco 

Pitombeira Fernandes de. II. Schubring , Gert. III.  

Pontifícia Universidade Católica do Rio de Janeiro. 

Departamento de Educação. IV. Título. 

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410357/CB



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Aos meus pais, Alcides e Nair 

 – por todos os ensinamentos. 

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410357/CB



 

 

Agradecimentos 

 

 

 

 

Alegra-me muito dizer Obrigada! João Bosco Pitombeira Fernandes de Carvalho 

– cordialidade, estímulo, apoio, confiança, firmeza no conhecimento, 

decisivamente fundamentais em minha formação acadêmica e na produção desta 

Tese – mais que tudo, lhe desejo continuar partilhando bens tão valiosos. 

Gert Schubring, co-orientador, Obrigada! Vielen Dank!, especialmente pelo 

convívio agradável e apoio no período fora do Brasil: sua orientação segura e 

criteriosa foi fundamental em minha formação acadêmica e na elaboração desta 

Tese. 

Maria Apparecida Campos Mamede-Neves, companheirismo, apoio, 

especialmente importantes em minha trajetória acadêmica. O-b-r-i-g-a-d-a! 

Ao governo brasileiro, através da CAPES, à Pró-Reitoria de Pesquisa e Pós-

Graduação da UFF, ao Programa de Pós-Graduação da PUC-Rio, por viabilizarem 

a realização deste projeto.   

Aos diretores e colegas do CTAIBB/UFF, que me apoiaram. Também com vocês 

compartilho essa conquista.  Muito obrigada!  

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410357/CB



 

 

Bruno Alves Dassie, as trocas quando a gente mais precisa – livros, idéias, 

leituras, helps com os PCs que pifam em momentos inacreditáveis... (nessa fui 

sempre receptora!) são legados da amizade, um bem precioso. Obrigada! Valeu! 

Andréa Rohrer, amiga sempre atenciosa, entusiasmada. Sem esquecer tantas 

ajudas, com o idioma, a moradia, especialmente, com você aprendi muito como se 

leva o dia-a-dia na Alemanha. Muchas gracias!  

Uli Werder, atenção e amizade importantes para a estadia agradável fora do 

Brasil. Obrigada pelas ajudas com o idioma. Silvia e Klaus, Vielen Dank für Alles! 

E, Wania, Super! recebê-la, irmã, em Deutschland! 

À minha família, incondicionalmente me apoiando. 

Agradeço a Deus, peço que nos abençoe – a todos e em tudo. Espero que esta 

Tese seja representativa do convívio acadêmico com professores tão exemplares 

pelo conhecimento e produção nas áreas em que atuam e também pela 

compreensão, carinho e ajuda de tantas pessoas e, sabemos, esse trabalho é nosso. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

DBD
PUC-Rio - Certificação Digital Nº 0410357/CB



 

 

Resumo 

 

Manso de Almeida, Regina de Cassia; Carvalho, João Bosco Pitombeira 
Fernandes. Demonstrações em geometria plana em livros-texto no Brasil 
a partir do século XIX. Rio de Janeiro, 2008, 273 f. Tese de Doutorado – 
Departamento de Educação. Pontifícia Universidade Católica do Rio de 
Janeiro. 

 

Esta Tese investiga mudanças ocorridas no texto de demonstração em 

geometria plana elementar, em livros-textos usados no ensino brasileiro a partir do 

século XIX. O trabalho está organizado em duas partes: a primeira, um estudo 

histórico de releituras dos Elementos de Euclides que, a partir do século XVI, em 

cada época influenciaram a constituição da matemática escolar em seu sentido 

mais amplo e a segunda, as análises das demonstrações. A base documental inclui 

obras históricas e livros relevantes no ensino-aprendizagem da geometria dedutiva 

no Brasil. As releituras de Euclides e os livros-texto permitiram estabelecer os 

parâmetros de análise das demonstrações e de inferências de ordem mais geral. As 

análises das demonstrações mostram evidências que confirmam mudanças de 

várias ordens: a redação, o método e a justificativa da prova. Foi possível 

identificar dois tipos básicos de livros-texto que denominamos elementos de 

geometria e livros de matemática, e caracterizar a correlação existente entre eles: 

o estudo dedutivo em geometria, originário no livro tipo elementos de geometria 

que se estrutura conforme o padrão euclidiano teorema-problema, se altera devido 

à interação geometria-álgebra-aritmética, a qual caracteriza o livro de matemática 

desde a sua origem até a atualidade. Foi possível constatar, ainda, que o estudo 

dedutivo em geometria tende a desaparecer quase totalmente nos textos tipo livro 

de matemática. O estudo – texto demonstrativo e suas mudanças – mostra uma 

história dos conteúdos matemáticos, dos livros-texto e da matemática escolar no 

Brasil.  

 

Palavras-chave: 

Demonstração, geometria, livro escolar, ensino-aprendizagem, história da 

matemática 
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Abstract 

 

Manso de Almeida, Regina de Cassia; Carvalho, João Bosco Pitombeira 
Fernandes. Proofs of plane geometry found in brazilian textbooks since 
the XIXth century. Rio de Janeiro, 2008, 273 f. Doctoral Thesis – 
Departamento de Educação. Pontifícia Universidade Católica do Rio de 
Janeiro. 

This thesis studies changes in proofs of elementary geometry theorems 

found in brazilian textbooks from the XVIIIth century on. The thesis is composed 

of two parts. The first one contains a historic survey of “re-readings” of Euclid´s 

Elements which, from the XVIth century on influenced the constitution of the 

school mathematics “corpus”, in its wide sense. The second ´part contains the 

actual analysis of proofs. We examine both historically important Works and 

books that were influential in the teaching and learning of deductive geometry in 

Brazil. The study of Euclid´s Elements and later works enabled us to set up the 

guidelines for the proofs analysis and all of more general inferences. The proofs 

analysis shows several types of change: the style, the method and the actual proof. 

It was possible to identify two basic kinds of text-books, which we call elements 

of geometry and mathematics books, respectively, and to establish the correlation 

between the two types: the deductive study of geometry, present in the elements 

of geometry, that adopted the Euclidean pattern of theorem – problem, changes 

due to the interaction between geometry, arithmetic and algebra, which 

characterizes the mathematics book, from their beginnings to the present. It was 

also possible to establish that the deductive study of geometry almost disappears 

in the mathematics books. The study of proofs and their changes shows the history 

of the contents of school mathematics, their text-books and of school mathematics 

in Brazil.  

 

 

Key-words 

Mathematical proof; geometry; mathematics text-books; learning and 

teaching of mathematics; history of mathematics. 
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